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1) Fie a, b ∈ R− {0} astfel ı̂ncât
a

b
+

b

a
= 6.

Demonstraţi că a 6= b, iar numărul
a + b

a− b
este iraţional.

∗ ∗ ∗

2) Se dă triunghiul isoscel ABC, cu AB = AC. Bisectoarea unghiului ∠ABC inter-
sectează (AC) ı̂n D. Demonstraţi că dacă două dintre segmentele [AD], [BD], [BC]
sunt congruente, atunci toate cele trei segmente sunt congruente.

Dorel Miheţ

3) În triunghiul ABC cu AB = 13, CA = 15, BC = 14, notăm cu E,D,M
respectiv picioarele ı̂nălţimii, bisectoarei şi medianei din A. Latura [BC] se ı̂mparte
ı̂n n părţi egale, printre punctele de diviziune aflându-se şi punctele E,D,M .
Aflaţi cea mai mică valoare posibilă a lui n.

Evan Chen (NIMO 2013)

4) a) Fie m ∈ N. Arătaţi că m2 + 1 nu se divide cu 7.
b) Există n ∈ N cu proprietatea că 2013n + 1 se divide cu 6n − 1?

Dorel Miheţ

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii şi sunt punctate cu note cuprinse ı̂ntre 1 şi 10.

Succes!


